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I- (2 points)

Dans le tableau suivant, une seule des réponses proposées a chaque question est correcte.
Ecrire le numéro de chaque question et donner, en justifiant, la réponse qui lui correspond.

_ Réponses
N° Questions
a b c d
t et m sont deux réels ;
X = -5t X =10m
o Ny N non
1| (d):sy=t-1 et(d):<y=8m confondues concourantes paralleles coplanaires
z=t+1 z=-/m+8
Les droites (d) et (d') sont :
La solution de I'équation
différentielle : 2x —2x -2x 2x
2 V" +AY' +4Y =0 (2x + 1)e (-3x+1)e (3x+ 1)e (~x+21e
verifiant Y'(0)=Y(0) =1
est:
Une solution de I'équation
3 1. 3 = 1 2 -1
cos (arcsin=) = — V3
X 2
est:
h(x) = 1 avec —1<x<l. : arctan —X
4 a=xz arccos (x—1) | arcsin (1 —x) | arcsin(1-x*) 2
Une primitive H de h —X
est:
La partie imaginaire de z tel que :
Y 1 _3 _
5 220 2 2 0 2
Z+i
est :




11- (2 points)

L’espace est rapporté a un repere orthonormé direct (O ; i : T ?).
On considere les points A(4 ; 3;2),B(-8;-1; 6) etle plan (P) d’équationx —y—-z+4=0.

1) a- Déterminer un systéme d’équations paramétriques de la droite (AB).
b- Déterminer les coordonnées du point d’intersection I de (AB) avec (P).
c- Montrer que A et B sont situés de part et d’autre du plan (P).

2) Soit (d) ’ensemble des points de (P) qui sont équidistants de AetB .
a-Trouver une équation du plan médiateur (Q) de [AB].
b- Montrer que (d) est la droite définie par le systéme d’équations paramétriques :
3 7 .
x:m—E ;o y=—-m-1 ; z:2m+E . (m est un réel)
3) Soit J le projeté orthogonal de A sur (d) .
Calculer les coordonnées de J et montrer que (d) est perpendiculaire au plan (ABJ).

I11- (3 points)

Une équipe de football propose, a ses supporters, des abonnements saisonniers pour
6, 8 ou 10 matchs.

Parmi les supporters qui ont pris un abonnement, on constate que :

= 45 % ont choisi I’abonnement pour 6 matchs,

@ 35 % ont choisi I’abonnement pour 8 matchs,

o |e reste a choisi I’abonnement pourl0 matchs.

On interroge au hasard un supporter ayant pris un abonnement.

1) L’abonnement pour 6 matchs cotte n LL, celui pour 8 matchs colte (n + 4 000) LL,
et celui pour 10 matchs colte (n + 6 000) LL.
On désigne par Y la variable aléatoire égale a la somme dépensée par le supporter interrogé.
a- Calculer n pour que I’espérance mathématique de Y soit égale a 22 600.
b- Pour la valeur trouvée de n, représenter graphiquement la fonction de répartition de Y.

2) On sait que 85% des supporters qui ont pris un abonnement sont des gargons, et parmi ces
garcons 40 % ont choisi I’abonnement pour 6 matchs.
On considere les événements suivants :
G :« Le supporter interrogé est un gargon».
A :« Le supporter interrogé a choisi I’abonnement pour 6 matchs».
a- Vérifier que la probabilité P(GNA) est égale a 0,34 puis calculer la probabilité P(GNA).
b- Calculer P(G/A).



V- (3 points)

Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormé direct (O ; u , _\}) , 0N associe a tout
point M d’affixe z, le point M" d’affixe z' tel que z'=f(z) =z? —(4+5i)z+7i—1 .

1) a- Calculer les racines carrées du nombre complexe —5+12i.
b- Résoudre I'équation f(z)=0.

2)Onpose z=x+iy et z'=x"+iy".
Montrer que X'=x*—y* —4x+5y—1 et y'=2xy—-5x—4y+7.

3) Montrer que lorsque M varie sur la droite d’équation y =X , M' varie sur une parabole (P)
dont on déterminera le paramétre, le foyer et la directrice .

4) a- Montrer que lorsque M' varie sur I’axe des ordonnées , le point M varie sur une hyperbole
(H) dont on déterminera une équation , les asymptotes et les sommets. Tracer (H).
b- Soit L(1;1) un pointde (H). Ecrire une équation de la tangente en L a (H).

V- (3 points)

ABCD est un carré de coté 2 et de centre O tel que(A—B,E) = g(Zn) . E et F sont les milieux

respectifs de [AB] et [BC] et G est le milieu de [BF].
Soit S la similitude plane directe qui transforme Aen B et D en E.
1) Calculer un angle et le rapport de S.

2) Vérifier que S(B) = F et déterminer S(E).

3) Soit h = SoS.
a- Montrer que h est une homothétie dont on précisera le rapport.
b- Démontrer que le centre | de S est le point d'intersection de (AF) et (DG).
c- Déterminer I'image par S du carré ABCD et en déduire la nature du triangle OIC.

4) Soit (An) la suite des points définie par : Ag= A et A,+1 = S(A;) pour tout entier naturel n.

a- On pose L= ArAn+1 pour tout n. Prouver que (L) est une suite géométrique dont on
déterminera le premier terme et la raison.

Calculer Sp=Lo+ Li+.......... +L, et lim S,.
N—+c0

b-CaIcuIer(ﬁ,m)en fonction de n et démontrer que si n est pair, alors les points I, A et A,

sont alignés.



VI- (7 points)
On considére la fonction h définie sur IR par : h(x) = e + 2e* — 2.
A—
1) a- Résoudre 1’équation h(x) = 0.

b- Calculer lim h(x) et lim h(x).

2) a- Dresser le tableau de variations de h.
b- Tracer la courbe représentative (H) de h dans un repere orthonorme.
c- Calculer I’aire du domaine limité par la courbe (H) , 1’axe des abscisses et les deux droites
d’équations x =0 et x = 1.

B -

Soit g la fonction définie sur IR par g(x) = eezxx—+12 et f la fonction donnée par f(x) = In(g(x)).
+

On désigne par (C) la courbe représentative de f dans le plan rapporté a un nouveau repere
orthonormé (O T]) (unité graphique : 2 cm)

1) a-Montrer que f est définie pour tout réel x.
b- Calculer lim f(x)et en déduire une asymptote (d) a (C).

X—>—0

—2X
2) a- Montrer que f(x) =x + In(&j .
1+e~¥

b- Calculer lim f(x) et démontrer que la droite (d') d’équation y = x est asymptote a (C).
X —>+00

c- Etudier suivant les valeurs de x la position relative de (C) et (d").

eX(h(x))

(ex +1)2

b- Montrer que f'(x) et h(x) ont méme signe et dresser le tableau de variations de f.

c- Trouver I'abscisse du point de la courbe (C) ou la tangente a (C) est paralléle a (d").

3) a- Montrer que g'(x) =

4) Tracer (d), (d") et (C).
C-

On désigne par f ~* la fonction réciproque de f sur I'intervalle [0 ; + oo [ ;
(C") est la courbe représentative de f 1.

1) Tracer (C') dans le repére (O T]) .

2) Ecrire une équation de la tangente a (C') au point d'abscisse In2.



