ISAE Analyse TD1 J.SAAB

1. On donne une suite géométrique (uy,)n>0 telle que ug = 4 et us = 32. Donner la raison et le terme général u,,
de (uy,) en déduire le premier terme de la suite. La suite (u,,) est elle convergente. Trouver uyg +us + - - - + u12.

2. Refaire le méme exercice 1 en supposant que (u,) est une suite arithmétique.

3. Montrer, par récurrence, que pour tout n € N* on a

1
1424 4n = %
124224+ 4n? = "("+1)6(2n+1)

I+2)" > l4nzx Vx>0

{oo si g>1

Déduire de la derniére inégalité que lim ¢" = 0 si 0<g<l1

n—oo

4. Vérifer la monotonie de chacune des suites suivantes:

a) up, =n— (cosl+coss+ -+ cosi)

1 1 1
b)un—g+rﬂ+"'+%

,’,L’I’L

C)unzﬁ

5. Considérons la suite (u,,), donnée par:

O<up <l et unﬂzun—ufZ
Démontrer que (uy ), converge vers 0
6. Considérons la suite (uy), donnée par
ug =2 et 2UpUpt1 = ui +2
a) Etudier les signes de u,,4+1 — V2 et de Up41 — Un
b) Déduire que (uy,), est convergente. Trouver sa limite

7. Considérons la suite (uy,), définie par

2uy,
uy >2 et u = 1
0 n+1 2 T U, +

a) Démontrer que u, >0, Vn € IN
b) Démontrer que (u,) est bornée par 2
¢) Démontrer que (u,) est convergente et trouver sa limite
d) Soit (vy,) une suite définie par

Up — 2

Vp=——, n=>0
Uy + 1

i) Démontrer que (v,,) est une suite géométrique et trouver sa raison
ii) Etudier la nature de (v,) et retrouver le résultat de la 3¢ question
8. Soient a, b € IR ;. On définit les deux suites (ay,,) et (b,) par

an + by,

9 ) bvz+1 =\ anb,

a=a,bp=>b et "n>0 ap41 =

Montrer que ces deux suites sont adjacentes.



9. Former la n**™¢ somme partielle de chacune des séries suivantes, en déduire la nature des séries:

(8) T . IR



